1999. évi

TOLNA MEGYEI MATEMATIKAVERSENY

11. évfolyam

1. Keressük meg azokat a kétjegyű számokat, melyeknek négyzetei az eredeti számra végződnek!

12 pont

2. Oldjuk meg a természetes számok halmazán a 19x + 99y = 1999 egyenletet!

12 pont

3. Oldjuk meg a következő egyenletrendszert!

x4 + xy3 + x3y + y4 =27

x2 + y2 = 5

14 pont

4. Legyen az O középpontú körnek AB a húrja és P a húr egy belső pontja. P-ből az AO-ra állított merőleges a kör C-ben metszi. Igazoljuk, hogy az AC szakasz az AP és AB szakaszok mértani közepe!

14 pont

5. Az x2 + ax + b = 0 egyenletről tudjuk, hogy a gyökök négyzeteinek ősszege 1. Adjuk meg az a + b lehetséges értékeit a mondott feltétel mellett!

15 pont

6. Egy háromszög egyik csúcsából merőlegeseket bocsájtunk a másik két csúcsból kiinduló külső és belső szögfelezőkre. Igazoljuk, hogy e merőlegesek talppontjai egy egyenesen vannak!

16 pont

7. Legyen az ABCD trapéz két párhuzamos oldala AB és CD. Rajzoljuk meg az ABD, ABC, BCD és a CDA háromszögek súlypontjait, legyenek ezek rendre S1, S2, S3, S4 ! Adjuk meg az S1, S2, S3, S4 négyszög területét, ha tudjuk, hogy az eredeti négyszög területe T.!

17 pont
